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2011年青少年數學國際城市邀請賽 
參賽代表遴選初賽 
個人競賽試題 

 
編號:  姓名:  校名:  國中 

作答時間: 二 小 時 
第一部分：填充題，每小題 5 分，共 60 分 
(注意：請將答案直接填入各題預留空白處，不須列出計算過程) 

1. 2011187 之值的個位數為__________。 

2. 從 7, 14, 21, ….開始，把 7的倍數依次連接在一起寫下去，一直寫到 1001，

成為一個很大的數：71421...9941001，則這個數是__________位數。  

3. 設長方形的長增加其長度的
1

10
，若面積不變，則長方形的寬所減少的長度

與原來的寬之比為__________。 

4. 設 x、y為正整數，則滿足方程式 
5 2 1

2 5 100x y
+ =  的所有數對 ( , )x y 共有

__________組。 

5. 已知 x、y、z 滿足 
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則 
2 2 2

1 1 1

x y z
+ +  =__________。 

6. 設 x、y與 z為正整數，並計算它們的倒數和；接著將這三個正整數 x、y與

z依序分別加上 1、2與 3後，再計算它們的倒數和。請問經過這樣操作之

後，倒數和之差的最大值是__________。 

7. 已知一正整數加上 37後為一完全平方數，而此正整數減去 36仍為一個完

全平方數，則此正整數為__________。 
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 ，則 N的最後五個數碼為__________。 

9. 已知 a及
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+
+
均為正整數，則 a的最大值為__________。 

10. 設 x、y為正整數，則滿足方程式 2 3 126x y = 的所有數對(x, y)共有__________組。 

11. 如右圖，邊長為 20的正方形 ABCD截去一角成為

五邊形 ABCEF，其中 DE=10，DF=5；若點 P在

線段 EF上使矩形 PMBN有最大面積時，則 PE的

長度為__________。 

 
                                                                                                     
                                                                                                                         

12. 已知正三角形 ABC內部一點 P滿足 PA=3、PB=4、PC=5，則正三角形 ABC

的面積＝__________。 

 

  第二部分：計算證明，每題 20 分,共 60 分 
(注意：請在本試卷正反面空白處依題號作答，須詳列計算過程及說明理由) 

1. 已知 是 0、1、2、3、4、5、6、7、8、9中的一個數碼，若一百零一位數 
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是 7的倍數，則 的所有可能值為何？ 
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2. 如圖，已知三角形 ABC是一個邊長為 2011的正三角形，三角形 BDC是等

腰三角形，∠BDC=120°。以 D為頂點任作一個 60°的角，角的兩邊分別交

AB於點 X、交 AC於點 Y。請問三角形 AXY的周長是多少？ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3. 有一個正九邊形，將它的各個頂點任意地塗成紅色或白色。以正九邊形的

頂點所作出的三角形中，試證: 存在兩個全等的三角形，它們的頂點所塗的

顏色都各自相同。 
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